الجداء السلمي- الدائرة 


رمن في كلها يلي أن ای معرب إل معلم ا 
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1 تحليلية الجداء السلمي 
© نعتبر المتجهتين (7:*)” و ( رر )ا 
ظ +| 
(2)نعتبر النقطتي )1.۷۸( A‏ ۴ .و2« 8 
( 


1-7 =|. |cos(.7) (a 


(= det(ii.7) 5 
NP ° 


cos (ii, 


ا 
"| 
AB-AC AB-AC‏ 


cos (BAC) = cos (4B, 26|- م‎ A eT (c 


: 0 |det(AB,AC 
„ sin (BAC) = in (48, 4C) = ا‎ (d 
ملاحظة:‎ 


) إذا أردنا تحديد قياسا للزاوية الهندسية ٥‏ يكفي 
حساب cos (BÃC)‏ 


cos) BAc)=-} نجد مثلا:‎ 


إذن ۸0م . 


0) إذا أردنا تحديد قياس الزاوية الموجهة (48,46) نقوم بحساب 


cos(48.4C |‏ و .sin(48,4C)‏ 
2/2 چ کے = ہے 
نجد مثلا: rG mE‏ و 22 - ( sin).‏ 
ومن أجل تحديد قياس الزاوية نتبع ما يلي: 
وک چ کے 5 37 متعم سرف 
cos (48. 4C) = =‏ يعني cos(4B,AC)= cos‏ 


AB,AC)= 32 + أو مزه‎ )48,46[- + kr يعنى‎ 
4 4 ١ 

sin ) 48,60 ولدينا‎ 

(48.40) =+ kr إذن‎ 


يعني جاه + == )48,40( 


( 5) المستقيم في المستوى 

6 ور 0 ل ب 
على (2) إذا كان حامل 7 عمودي على (2() (يعني (51)0). 

ط) نعتبر المستقيم: 0 -ع+ برط+<ه : (8) 

لدينا (5,4-)7 موجهة ل (5) و (7)4:5 منطمية على (م 

©) معادلة مستقيم معرف بنقطة ومتجهة منطمية عليه. 

مثال: حدد المعادلة ديكارتية للمستقيم (ه) المار من (۸)1,2 


(D):-3x+4y-5=0 |‏ 
طريقة_2. لدينا (3.4-)7 منطمية على («) إذن معادلة(«) على 
شكل 5-0-م4++3- :(2) ولدينا (4)1,2 إذن 0=ء+(3(.1+4)2-) يعني 

5= إذن 5=0-ر4+3x-:(().‏ 
) ليكن (2) مستقيم مار من 4 و 7 منطمية عليه. 

و (D')‏ ا و7 منطمية عليه. 
ا 7ل 7 يعني 0= 7. 


عرس ودم+ 67 +b'y +c=0 (D):‏ 
*) يكون 2 ) إذا وفقط إذا كان 0= طط+ مه . 


a b 
i 0 يكون 2 ) إذا وفقط إذا کان‎ )* 


؟) مسافة نقطة عن مستقيم. 

1) ليكن (م) مستقيم و نقطة من المستوى. 

نسمي مسافة 4 عن (0) العدد الذي نرمز له ب ((4)4,)2 والمعرف 
بما يلي 8ه -((4.)2) حيث #8 هي المسقط العمودي ل4 
على ((). 

11) نعتبر المستقيم 0-ع+رم+ءمه:(2) والنقطة (,ر.ود)4 

لدينا | + هت ے (طابه)ه ٠.‏ 


va” +b 
«( ملاحظة: مسافة النقطة م عن المستقيم‎ 


بين 4 ونقط المستقيم ١: (D)‏ 
ع) واسط القطعة [48] هو المستقيم المار من 7 منتصف [48] 
و 48 منطمية عليه. 

06 مركز تقل المثلث (480) هو تقاطع المتوسطات. 
0( مركز تعامد المثلث (480) هو تقاطع الارتفاعات. 
*) مركز الدائرة المحيطة بالمثلث (480) هو تقاطع الواسطات. 
*) مركز الدائرة المحاطة بالمثلث (480) هو تقاطع المنصفات. 


) هى أصغر مسافة 


(1) الدائرة التي مركزها © وشعاعهاء هي مجموعة ٨‏ التي 

. 62M =r تحقق‎ 

(2) معادلة الداثرة (6 ٠‏ التي مركز ها( )۵ وشعاضها ,هن 

= (ط-()+ (4-*) نقوم بالنشر ونحصل على معادلة على 

شكل 0 -مز+ و6 +×4 + تو ×. 

(3)نعتبرالمجموعة | )٣‏ التيمعادلتها 0= + ر8 +× + ”ر + ٭:(۲) 
من أجل دراسة طبيعة المجموعة (7) هناك طريقتان: 


a^ +b” -c ونقوم بحساب‎ © = 0 2 


*) إذا كان 
*) إذا كان 


فإن 6-:] 


*( إذا كان 52-000+ 2ه 
وشعاعها r= a? +b” -c‏ . 
ط2: نقوم بتحويل المعادلة لنرجعها على شكل »= ”(ط-ر)+ 


x برهم‎ =x + 


باستعمال بداية متطابقة هامة 3 
*) إذا كان ۸)0 فإن 2-(1). 
*) إذا كان 0= ۸ فإن [(5,.ه) © -'1. 
*) إذا كان ۸(0 فإن0) دائرة مركزها(2)4,5؟ 
وشعاعها #ل. -,. 

معادلة دائرة معرفة بأحد أقطارها. 
لتكن () دائرة أحد أقطارها [8ه] للحصول على معادلة /) هناك 


(x-x,)(x-x»)+(Y=Y4)(Y=Y»)= 
M (x, y)e (£) ب‎ AM -BM =0 
ط2: نتبع ما يلي: اه‎ 
2 ا اليا رو‎ 
ملاحظة: إذا كان (4820) قائم الزاوية في 4 فإن الدائرة المحيطة‎ 
هي الدائرة التي قطرها[80]. مركزها هو‎ )480( 


5)تمثيل باراميتري لدائرة. 
تمثيل بارامتري للدائرة 2 ) التي مركزها ((0,ه)2© وشعاعها7, هو 


(18ع6) 


Xx =a+rcosOê 
6 


=b+rsin@‏ بر[ 
(6)داخل د خارج دائرة 
لك رم دنر ر ا “لز ا 
0= + برط + ×+ ”ر + × ونعتبر النقطة (/,/0) 11 
*) تكون / خارج الدائرة () إذا وفقط إذا كان: 
OM )0‏ أو +aa+bB+c)0‏ 8°+ تين 
*) تكون ١‏ داخل الدائرة (/) إذا وفقط إذا كان: 
9/44 أو 0 + 6ط يمن + 8+ تين 
*) ()ء مد إذا وفقط إذا كان 0M1=”‏ أو 


مح + 6ط جين + 0+ . 


71 ) تقاطع مستقيم ودائرة. 
لتكن (©) دائرة مركزها © وشعاعها , ومعادلتها 
x7 + y7” + ax+by+c=0‏ 
ونعتبر 
من أجل دراسة تقاطع (©) و (4) نقوم بحساب ((4)2.)4 . 

) إذا كانت (((2.)4) 4 0 ه) يوجد خارج(6©) وبالتالي لا 
يقطع (0). 
6) إذا كانت =((4)2.)4 فإن (۸) يقطع (0) في نقطة واحدة۸. 
ونقول في هذه الحالة إن (۸) مماس ل(0©) في النقطة 4م وه 


بحل 
by =0‏ دعرو + تو + x‏ 
النظمة 3 y‏ 
0 حير + و +عري0 


©) إذا كانت ” ) ((4)9.)4) فإن (۸) يقطع )٤(‏ في نقطتين 4 
و8ء وللحصول على احداثيات النقطتين 4 و28 نقوم بحل 


x7 ترب‎ + ax + الذظ « 0= روط‎ 
E 0 


(8)معادلة مما لدا 

لتكن (©) دائرة مركزها © واشتعاعها + 
ومعادلتها 0= + رط +×ه + ”ر + ”× وليكن (7) المماس ل (©) في 
النقطة ( ۷ ر4)×x‏ . 
للحصول على معادلة (7) هناك طريقتان: 
ط1: نستعمل الصيغة 0=0+) + ,5(0 yoy + (a, +x)+‏ عو :)7( 
ط2: (7) هو المستقيم المار من © والمتجهة 0۸ منظمية عليه. 
ملاحظة: يكون (7) مماسا ل (©) في 4 إذا وفقط إذا كان (7) 


عموديا على (24) في 4 . 


